3. Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2021. februar 24.

Komplex vonalintegralok

1. Mi a komplex tangens fiiggvény értékkészlete?

cos z e? _
/ dz =7; / —dz =7; / zdz =7; / 22dz =7
|z]=1 < |z|=1 #

|2|=1 [1.4]

2.

3. Legyen v* az egységkor felsé ive, mely az 1-b6l a —1-be megy, v~ pedig az als6, ugyanezen kezdd-, és

végpontokkal. Igaz-e, hogy
/ zdz = / zdz
oA o

4. Legyen a komplex szam. Alakitsuk 4t egy holomorf fiiggvény komplex vonalintegraljava az

— |z — a‘2 |dz| integralt, majd szamitsuk ki.
27 J)z1=1

5. Van-e primitiv fliggvényiik?

(@) f(z) =~ (D()=C\{0})) () f(x)=> (D(f)=Rez>0) (o)

z z Ak

6. Legyen I' az Im 2z = (Re 2)? parabola 0 és 1 + i kozotti ive. Szamitsuk ki a kovetkezs integralokat:

/ 22dz; / 22dz;
r r

Melyik integral esetében alkalmazhat6 a Newton-Leibniz szabaly?

7. Szamitsuk ki az alabbi vonalintegralokat:

o 1
/ gdz / 6—4dz Dy / |z — al*|dz|
|z]l=1 * |z|l=1 # T J|z|=1

8. * Az abran lathatoé kigyé mentén sétalunk, és figyeljiik a cos z irdnyanak valtozasat. Mekkora szoggel
fordul el a cos z irdnya, mikozben elsétalunk a 0-tol a (—m)-ig?
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