4. Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2021. marcius 3.

4.1. Legyen r is pozitiv valos szam. (Utmutatas:az integralok értékei r-t6l fiigghetnek!)
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4.3. Van-e olyan f : B(0,¢) — C holomorf, melyre elég nagy n € N esetén
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4.4. Igazoljuk, hogy ha az f egészfliggvény a valos és a képzetes tengelyen is csak valos értékeket vesz fel,

akkor paros fiiggvény. (1. modszer: alkalmazzuk az unicitastételt az f(z), f(Z) és f(—z) figgvényekre. 2.
modszer: fejtsiik hatvanysorba a fiiggvényt a 0 koriil, és vizsgaljuk az egyiitthatokat.)

4.2.

4.5. Van-e olyan nem konstans egészfiiggvény, mely
1. f(2) < /|#| teljesiil minden |z| > 2 esetén?

2. a sikot az egységkor kiilsejébe viszi.

Hazi feladatok

4.6.
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4.7. Az f(2) egészfiiggvényre |f(1/n)| = 1/n?, ha n = 1,2,..., és |f(i)] = 2. Mekkora lehet |f(—)|?
(Vizsgald a g(z) = f(2)f(Z) figgvényt.)
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4.8. * Az ag,aq, ..., sorozatban ag = —1, és tetszdleges n > 1-re Z K = 0. Igazoljuk, hogyn > 1

n—k+1
=0
esetén a, > 0.7 (Olimpiai feladatjavaslat, 2006; r6évid teljes indukcios megoldasa is van.)
Oldd meg a feladatot komplex fiiggvénytani eszkozokkel.
n
1. Szamitsd ki az f(z) = > a,z" generatorfiiggvényt.
n=0
2. Ird fel az egyiitthatoformulat egy 0 koriili kéron.
3. Cseréld ki az integracids utat az dbran lathato "kulcslyukgorbére".
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4. Mutasd meg, hogy a,, = / " , ami persze pozitiv.
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