10. Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2021. apilis 21.

10.1. Legyen f(z) = 22. Igazoljuk, hogy f C\ {0}-n szdgtart6, mig a 0 ban megduplazza a szoget.
10.2.

1. Legyen f(z) =z + % Igazoljuk, hogy f konform az egységkor kiilsején.
2. Mi a képe az egységkor kiilsejének a fenti f-re nézve?
3. * Igazoljuk, hogy nem konstans egészfiiggvény értékkészlete nem hagyhat ki szakaszt.

4. * Igazoljuk, hogy minden n € N-hez van olyan p polinom, melyre p(f(z)) = f(2").

10.3. Legyenek D, E C CU {oo} tartoményok, f : D — E, g : E — CU {oo} konformak. Igazoljuk, hogy

ekkor g o f is konform.
10.4. *
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(Integraljunk modositott félkoron (a nullat kikertilve) a fiiggvényt)
10.5. Mivel egyenls az alabbi sor Gsszege? (z € Z)
5
z—k

k=—o00

Hazi feladatok

10.6.
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10.7. Legyen D C C tartomény, f : D — C holomorf. Legyen ~ : [a,b] — D rektifikdlhato egyszert zart
gorbe, melyre int(y) C D. Tegyiik fel, hogy |f(~(¢))| > 1 minden ¢ € [a,b] esetén. Igazoljuk, hogy f
int(y)-ban B(0,1) minden elemét (multiplicitassal szamolva) ugyanannyiszor veszi fel.



