12. Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2021. majus 5.

12.1. Képezziik le konforman az egységkor belsejére az alabbi tartoméanyokat

1. Imz>0

2. Imz>0NRez >0
3.0<Imz<m

4. C\ [0,00)

5. CU{oo}\ [-1,1]

6. B(0,1)NImz >0
7. B(0,1)\[0,1)

8. Imz>0\]0,7]

12.2. Harmonikus-e u. Ha igen, van-e harmonikus térsa, azaz olyan valos értéki v, melyre u + ¢v holomorf?
Ha van harmonikus tars, hatarozzuk meg.

1. u(z,y) = 22 — y?
2. u(z,y) =22 +y°

3. u(z,y) v

T a2 42
4. u(z,y) = log(z* +y*) R\ {(0,0)}-n.
5. u(z,y) = log(x? + y?) a felss félsikon.
12.3. * Legyen f(0, %) x (0, %) — Im z > 0 konform bijekcio, melyre f(0) = oo *. Igazoljuk, hogy f kiterjed

C-n meromorf fiiggvénynek, amely polusai a k + li (k,l € Z) pontokban van. E pélusok méasodrendiiek, és
rajtuk kiviil a kiterjesztett f fliggvény holomorf, rdadasul 1 és i szerint egyarantt periodikus.



