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5.1. Feladat. Számoljuk ki a definíció alapján a limx→2,∞
3x+1
5x+4 és a limx→4

x2−16
x2−4x határértékeket. Lássuk be, hogy

limx→0 sin(
π
x ) nem létezik.

5.2. Feladat. x megfelelő hatványával egyszerűsítve számoljuk ki a következő határértékeket:

1. limx→∞
2x+1
x2−2

2. limx→−∞
3x2−x+1
6x2+3x+2

3. limx→−∞
−4x3+x2−1

x2+x−1

4. limx→∞
(2x−3)20(3x+2)30

(2x+1)50

5. limx→−∞
x3+3x2

x2+1 − x

6.
√
x+ 3

√
x+ 4

√
x√

2x+1

5.3. Feladat. Szorzattá alakítás és egyszerűsítés után számítsuk ki az x2+4x−5
x2−1 függvény határértékét az

1. x0 = 2, 2. x0 = 1, 3. x0 = ∞ helyeken.

5.4. Feladat.

lim
x→0

√
1 + x−

√
1 + x2

√
1 + x− 1

=? lim
x→0

tan(x)− sin(x)

sin3(x)
=? lim

x→1

x2 − 1

|x− 1|
=? lim

x→0

√
1− cos(2x)

x

5.5. Feladat. Hol folytonosak az alábbi függvények? Ha van szakadási pont, állapítsuk meg a tipusát (hézag/meg-
szüntethető, vagy lényeges (pólus-e?)).

1. 3
1

x+1

2. 5x2−3x
2x

3. 1
sin(2x) 4. sin2(x)

1−cos(x)
5. sgn(|x4 + x2|)

5.6. Feladat. Legyen f(x) = x sin( 1x ) ha x ̸= 0, határozzuk meg az a értékét, hogy az f(0) = a definícióval az f
függvény folytonos legyen 0-ban.

5.7. Feladat. Számítsuk ki definíció szerint a 4x+ 2 függvény differenciálhányadosát x0 = 2-ben.

5.8. Feladat. Számoljuk ki definíció szerint sin(x) differenciálhányadosát mint függvényt x0 7→ (sin(x))′(x0).

5.9. Feladat. A deriválási szabályok felhasználásával deriváljuk az alábbi függvényeket, és adjuk meg a grafikonjuk
érintőegyenesének egyenletét az (1, f(1)) pontban.

1. x2 − 2x+ 3

2. 1
x +

√
x5

3. x sin(x)

4. sin(x)
x

5. tan(x)

6. x3+4
1+2x
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