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Teljes függvényvizsgálat:

1. Értelmezési tartomány
2. paritás, periodicitás
3. folytonossági intervallumok, szakadási helyek
4. limeszek a szakadási pontokban, és ±∞-ben
5. függvény metszéspontjai a koordinátatengelyekkel

6. szélsőértékhely, monotonitási intervallumok

7. inflexiós pontok, és konvex illetve konkavitási intervallumok

8. néhány pont koordinátája, értékkészlet megállapítása, gra-
fikon felrajzolása

10.1. Feladat. Végezzünk teljes függvényvizsgálatot az f(x) = x2−1
(x−2)2 függvényen!

10.2. Feladat. További gyakorlófeladatok a példatárból1:

Kidolgozott megoldások találhatók a pdf verzió 304. oldalától (11.12 jelzéssel).

10.3. Feladat. Számítsuk ki az alábbi paraméteres x 7→ y függvények első és második deriváltját x szerint (a
paraméter kiküszöbölése nélkül).

1. x = 6t2, y = t3

2. x = et cos t, y = et sin t

3. x = 3 tan t− 1, y = 5
cos t + 2

4. x = 2
1+t2 , y = 2

t(1+t2)

10.4. Feladat. Számítsuk ki az alábbi implicit egyenlettel megadott függvények deriváltjait, mint x 7→ y függvények.

1. x2 + y2 = 1

2. x2 − y2 = 1

3. sinx = sin y

10.5. Feladat. Határozzuk meg az alábbi függvények határozatlan integrálját (melyik függvény deriváltjaként állnak
elő?):

1. xn, n ̸= −1

2. 1
x

3. ex

4. cosx

5. sinx

6. 1
sin2 x

7. 1 + tan2 x

8. 1
1+x2

9. 1√
1−x2

10.6. Feladat. Parciális integrálással számoljuk ki a következőket:∫
x cosx dx

∫
x sin 2x dx

∫
arcsinx dx

∫
x arctanx dx

∫
log2 x dx

∫
cosn x dx
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