Kombinatorika és grafelmélet I
2. pOotZH, 2022. méjus 20, 10.15-11.45, T 601/2

A rendelkezésre 8116 munkaidé 90 perc. Minden résztvevé a nevét, NEPTUN kdédjat a dolgozat minden lapjanak
jobb fels6 sarkdban olvashatdan és helyesen tiintesse fel. Minden egyes feladat helyes megoldasa 10 pontot ér. A dolgozatok
értékelése (tdjékoztato jelleggel): 0-23 pont: 1, 24-32 pont: 2, 33-41 pont: 3, 42-50 pont: 4, 51-60 pont: 5. A puszta
(indoklds nélkiili) eredménykozlést nem értékeljiik. A megindokolt részeredményért ardnyos pontszam jar. Irészeren és
papirokon kiviil semmilyen segédeszkoz hasznélata sem megengedett, igy tilos az irott vagy nyomtatott jegyzet, a szamols-

és szamitégép, mobiltelefon, tévé és rddié hasznalata, tovabbé a dolgozatirds kézben torténd egyiittmiikodés.

Segitség: 7(G): lefogd pontok minimélis szdma, v(G): fiiggetlen élek maximélis szdma, p(G): lefogd élek minim4lis
szdma, a(G): fiiggetlen pontok maximalis szdma, w(G): klikkszdm, x(G): kromatikus szdm, x'(G): élkromatikus szdm,

k(Q): pont-Osszefiiggbségi szam, A\(G): él-Osszefliggdségi szdm.

1. A G gréf csicsai vy,...,v6. A v; és v; cstcsok (i # j) akkor és csak akkor vannak
Osszekotve, ha 17 oszthatd 6-tal.

a. Hatarozzuk meg v(G)-t.

b. Legkevesebb hany élt kell hozzavenni G-hez, hogy legyen benne teljes parosités?

2. A G 100 csicsu grafban nincs izolalt pont, a(G) = 8. Bizonyitsuk be, hogy p(G) < 54.

3. G ismét egy 100 csicst graf, 7(G) = 20. Bizonyitsuk be, hogy x(G) > 80. (G a G
komplementer grafja)

4. G aloégraf, vagyis G csucsai megfelelnek a 8-szor 8-as sakktabla mezdinek, két cstucs akkor
és csak akkor van 6sszekotve, ha a megfelel6 mezok 161épésre vannak egymastol.

a. Hatarozzuk meg x/'(G)-t.

b. Adjuk meg G éleinek egy szinezését x'(G) szinnel.

5. A G 100 csticsu grafbol akarhogyan elhagyunk egy élt, a kapott graf sikgraf. Bizonyitsuk
be, hogy a(G) > 25.

6. Tetsz6leges G sikbarajzolt grafra n(G) a csicsok szama, e(G) az élek szama és t(G) a
tartoméanyok szdma. Hatdrozzuk meg ¢(G) maximadlis értékét, ha G tetszéleges 10 csicsi, 23
éll, egyszert sikbarajzolt graf lehet.



