Modellelmélet Vizsgatematika

0. Strukturak, szlirék, ultraszirék, ultraszorzat, Lo$-Lemma, elemi ekvivalencia.

(A) Regularis Ultrasziir6k.

1. Strukturdk elemi lancai, a lanc limesze elemien ekvivalens a lancban szereplo

strukturakkal.

A kompaktsagi tétel ultraszorzatos bizonyitasa.

Axiomatizalhatd, és végesen axiomatizdlhato struktiraosztalyok jellemzése.

k-regularis ultrasziirok 1étezése.

k-regularis ultrasziirék szerinti ultrahatvanyok szamosséaga.

Legfeljebb k-s nyelvii strukturdk s-regularis ultraszlirok szerinti ultrahatvanyai

k-univerzalisak.

7. Frayne tétele: két struktira akkor és csak akkor elemien ekvivalens, ha vannak
izomorf limeszii ultraldncaik.

SRRl

(B) Szaturaltsag.

8. r-szaturalt strukturdk gyenge egzisztencia-tétele.

9. Szaturalt strukturak unicitastétele.

10. Megszamlalhaté nyelvii struktirak nem N;-teljes ultrasziirok szerinti ultrahatva-
nyai N;-szaturaltak.

11. Legfeljebb k-s nyelvii struktirak x-j6, nem X;-teljes ultrasziirok szerinti ultra-
hatvanyai k-szaturaltak.

(C) J6 Ultrasziirdk.

12. Végtelen I halmaz felett van olyan 2/ szdmossagi fiiggvényhalmaz, mely
fiiggetlen egy nem Ni-teljes sziir6 felett.

13. Ha F fiiggetlen fiiggvényhalmaz a D szilir6 felett, és x C I, akkor F-bdl el
lehet hagyni véges sok elemet, hogy a maradék fiiggetlen legyen a DU {x} vagy
aDU{I\ x} altal generalt sziir6 felett.

14. Ha |F| > 2, f € F és g monoton fiiggvény, akkor van olyan D' O D sziir6, mely
felett F \ {g} fiiggetlen, és g-nek van D’-be képez6 additiv finomitasa.

15. k-j6 ultrasziirok létezése.

(D) Izomorfizmustétel és Kovetkezményei.

16. (Altalé,nositott Kontinuum-Hipotézissel): két struktura akkor és csak akkor
elemien ekvivalens, ha vannak izomorf ultrahatvanyaik.

17. Svenonius definidlhatosagi tétele teljes elméletekre.

18. Szeparécids tétel.

19. Svenonius definialhatdsagi tétele tetszoleges elméletekre.

20. Beth definialhatésagi tétele.



(E) Véletlen Strukturak és Nj-kategoricitas.

21. A T elmélet konzisztencidja.

22. A Ty elmélet Ny-kategorikus.

23. Los-Vaught teszt.

24. Véletlen grafok: Ty véges részeinek van véges modellje; 0 — 1 torvény.

25. Bizonyitas nélkiil: Ny-kategorikus struktirak jellemzése (automorfizmus-csoport-
jukkal, tipusok szamaval, stb.).

26. Tx végtelen modelljeiben minden végtelen X halmaz felett 2/X! darab tipus van.
A stabilitas definicidja.
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