Az éprilis 8-i gyakorlaton megoldott feladatok

1. Mutassuk meg, hogy ha a G graf nem paros graf, akkor a csicsain mindig
megadhatdk (az adott cstics szomszédait sorrendbe §llité) olyan preferen-
cialistak, amikhez a grafban nem létezik stabil parositas!

2. Definidljuk az r-uniform KG™ (n, k) Kneser hipergrafot mindenr > 2,k > 1
és n > rk pozitiv egészekbol allo szamharmasra az aldbbi mdédon
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Bizonyitsuk be, hogy
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(Megjegyzés: Erdemes észrevenni, hogy a fenti formula értéke r = 2-
re, vagyis a hagyoményos Kneser grafra éppen n — 2k + 2, ami a tanult
pontos értéke a kromatikus szamnak. Erdos Pal fogalmazta meg sejtésként
1973-ban (tehdt még a Kneser sejtés bizonyitdsa elétt!), hogy taldn ez az
altalanosabb felsé korlat is pontos. Es valéban igy van: ezt egy 1986-
ban megjelent cikkben bizonyitotta be Noga Alon, Frankl Péter és Lovasz
Lészlé. Ehhez a bizonyitashoz egy a Borsuk-Ulam tételnél altalanosabb
algebrai topoldgiai tételt haszndltak fel.)

3. Legyen n > 2k (n,k pozitiv egészek) és jelentse p(n, k) azt a minimélis
szdmot, ahdny él azonos szinti csticsokat kell, hogy 6sszekosson ha a KG(n, k)
Kneser graf csucsainak szinezéséhez legfeljebb n—2k+1 szint hasznalhatunk.

Hazi feladatban lattuk, hogy

p(n, k) < <2kk_ 1) :

Mutassuk meg, hogy n = 2k + 1 esetén egyenldség all!



