Hazi feladatok az aprilis 23-i gyakorlatra
(Feladva 4prilis 9-én)

1. Bizonyitsuk be, hogy egy F C 2" Sperner rendszer akkor és csak akkor
teljesiti egyenl6séggel a LYM egyenl6tlenséget, ha F = ([Z]) valamilyen
k-ra (amire 0 < k < n teljesiil).

2. Legyen n > 2k és jelentse u(n, k) azt a minimdlis szdmot, ahdny él azonos
szinfl csticsokat kell, hogy Osszekosson ha a KG(n, k) Kneser gréaf csicsait
n — 2k + 1 szinnel szinezziik. Gyakorlaton belattuk, hogy

pu(n, k) < (%k_ 1) :

Bizonyitsuk be, hogy k = 2 esetén egyenl6ség all a fenti egyenl6tlenségben!

3. Mutassuk meg, hogy az el6z6 feladatban idézett egyenlétlenség n = 2k +1
esetén is egyenlOséggel teljesiil, vagyis, hogy

w(2k +1,k) = (21“]; 1).

4. Harom emberrel a kévetkezé kooperativ jatékot jatsszuk. Mindharmuk
fejére 1/2—1/2 valdsziniiséggel (egymdstdl fiiggetleniil) egy fehér vagy egy
fekete sapkat adunk tgy, hogy minden jatékos latja a tobbiek fején levo
sapkak szinét, de nem tudja, hogy a sajat fején milyen szint sapka van.
Ezutdn minden jatékos tippelhet a sajat fején levo sapka szinére. De nem
kotelez6 tippelnie, passzolhat is. Ha mindenki passzol, akkor vesztettek.
Ha van olyan jatékos, aki nem passzol, akkor pontosan akkor nyernek, ha
mindenki, aki tippel, helyesen tippeli meg a sajat sapkdja szinét.

(A tippekkel, illetve passzoldssal nem vérhatjdk meg egymadst, mindenki
egyszerre fel kell irja egy papirra a sajat tippjét, vagy amennyiben passzol,
akkor azt, ’es ezeket a papirokat csak akkor mutatjik meg, amikor mar
mindenki készen van. Vagyis nem befolyasolhat senkit, hogy a tobbiek mit
csindlnak. Ugyanakkor az megengedett, hogy még a jaték megkezdése -
tehét a sapkdk kiosztdsa - elétt megdllapodjanak egy kozos stratégidban.)

Gyakorlaton belattuk, hogy a fenti jaték harom résztvevéje tud olyan
stratégidval jatszani, amivel 3/4 valészintiséggel nyernek. Bizonyitsuk be,
hogy ennél jobb stratégia viszont nem elképzelhetd, vagyis 3/4-nél na-
gyobb esélyiik nem lehet a nyerésre.

5. Jatsszuk most az el6z6 feladatban leirt jatékot harom helyett hét résztve-
vovell (A szabdlyok ugyanazok: akkor nyernek, ha legaldbb egyikiik nem
passzol, és mindenki, aki tippel, j6l tippel.) Mi lesz most a nyerési esély a
leheto legjobb stratégia mellett?



