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1. Egyenletesen konvergens-e a fliggvénysorozat a megadott halmazon:

( () =2"(1—sinZz), H=[0,1] vagy H = [0, 1]

(b) fu(z) =2"(1 —sin" x), H = [0, 1] vagy H = [0, %]

) falz) =3 2 H=R
(z)
(z)

( n=0 2n
(d) In(z) = Zoo anv H = [_1’1]

n=1 logn

(e) fu(x) = Zzozl(_l)nbénxnv H =[-1,1].

2. Fejtsiik hatvanysorba a 0 kortl:

(a) f(z)=apz™+ -+ a1z +ag
(b) f(z) = cos(l —2?)

© f@) = i

(@) () = b

(e) f(x)=log(z+1)

(f) f(z)=(z+1)*

Hol konvergens a hatvénysor az a), b), c¢), e) esetekben?

. Adjuk meg R™-ben nyilt halmazok egy olyan megszamlalhat6 B rendszerét
(bézisdt), hogy minden G C R™ nyiltra legyen A;, As,--- € B, hogy G =
U, A,

. Metrika-e a C(R) téren a o(f,g) = sup g | f(x) — g(x)| figgvény?
. Metrika-e a C[0,1] téren a o(f,g) = ff |f(x) — g(x)|*dz fiiggvény?

. Igazoljuk, hogy a o(f,g) = |f(0) — g(0)| fiiggvény metrika C[0,1]-en. f =
O-ra mi lesz a B(f,1)?

. Lassuk be, hogy egy (M, o) metrikus térben tetszbleges A C X-re 6 A zart!

. Lassuk be, hogy egy (M, o) metrikus térben tetszbleges A C X-re §(§A) C
JA!

. Igazoljuk, hogy az A = {f € Cla,b] : Vz € [a,b](f(z) > 0)} zért a gsup
metrikdban!



