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1. Számoljuk ki az f(x) = x2 függvény grafikonja alatti területet a [0, 1] in-
tervallumon! Mekkora a g(x) = x és az f által közrezárt śıkidom területe?

2. Mutassunk példát olyan f : R → R függvényre, amely minden [a, b] in-
tervallumon egyenletesen folytonos, de (−∞, 0) és (0,∞) intervallumokon
már nem az!

3. Mutassunk példát olyan f : R→ R függvényre, amely egyetlen intervallu-
mon sem integrálható!

4. Minek a deriváltja az
a) xα b) (ax+b)α c) xex d) x2 sinx e) log x f) sin2 x
g) 1

1+x2 h) 1
x2+x+1 i) esin x cosx j) 1

1−x2 k) 2x
1+x2

l) 2x+1
1+x2

függvény?

5. (a) Igaz-e, hogy ha f : R → R és g : R → R egyenletesen folytonos
függvények, akkor f · g is az?

(b) Igaz-e, hogy ha f : (a, b)→ R és g : (a, b)→ R egyenletesen folytonos
függvények, akkor f · g is az?

6. Bizonýıtsuk be, hogy ha f és g integrálhatóak [a, b]-n, továbbá mege-

gyeznek [a, b] ∩Q-n, akkor

∫ b

a

f(x)dx =

∫ b

a

g(x)dx.

7. Véges-e az f(x) = 1
x2 függvény alatti terület az a)(0, 1] b)[1,∞) intreval-

lumokon?

8. Integrálható-e a Riemann-függvény?

9. lim
n→∞

√
1 +
√

2 + ... +
√
n

n
√
n

=?

10. Legyen f(x) = sgnx, g(x) = {x}. Adjuk meg [−1, 2]-on az in-
tegrálfüggvényeiket.

11. Mutassuk meg, hogy
√
x a [0, 1]-en nem integrálfüggvény.

12. (a) Legyen f1(x)
def
=

∫ x

0

log(1 + t2)dt, ha x ≥ 0. f ′1(x) =?

(b) Legyen f2(x)
def
=

∫ x2

1

esin tdt, ha x ≥ 0. f ′2(x) =?

13. a)

∫
(x4 + 1)8x3dx =? b)

∫
3xdx =? c)

∫
1

4 + x2
dx =?

d)

∫
tg2x dx =?


