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2013. április 12.

1. Számı́tsuk ki az alábbi határozatlan integrálokat:

(a)
∫ √

x3 + x2dx =?

(b)
∫

x3−8x2+5x+17
x2+x+1 dx =?

(c)
∫

x4

x4+1dx =?

(d)
∫

3x

9x−3x+1dx =?

(e)
∫

1
x3+8dx =?

(f)
∫

sinx · log(tanx)dx =?

(g)
∫

cos x sin x
1+sin2 x

dx =?

(h)
∫

1
cos10 xdx =?

(i)
∫

(1− x2)ndx =?, ha n ∈ N

2. Számı́tsuk ki egy egységsugarú kör területét!

3. Határozzuk meg az x2

a + y2

b = 1 egyenletű ellipszis területét!

4. Számı́tsuk ki az f(x) = x2 és a g(x) = x4−4x2 függvények által közrezárt
területet a [0, 5] intervallumon!

5. Mekkora egy forgásellipszoid térfogata?

6. Forgassuk meg az f(x) = 1
x függvény grafikonját az [1,K] intervallumon.

Számitsuk ki az ı́gy kapott test térfogatát! Hogyan lehetne kiszámı́tani a
felsźınét?

7. Tegyük fel, hogy f : [a, b] → R integrálható és f jobbról folytonos az
x0 ∈ (a, b) pontban. Bizonýıtsuk be, hogy ekkor az F (x) =

∫ x

a
f(t)dt

integrálfüggvényre

lim
x→x0+0

F (x)− F (x0)

x− x0
= f(x0)

teljesül!


