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. Egy vonatra minden allomédson két ember felszdll, egy pedig leszdll. Lehetséges-e, hogy N,
sok allomas utan kiiiriil a vonat?

. Péknak nevezziik egy pontbdl kiindulé harom nemelfajulé zart szakasz uniéjat. Hany
paronként diszjunkt pok helyzhetd el a sikban?

. Adott egy A C R megszamldlhaté halmaz. Igazoljuk, hogy létezik A-nak 6nmagatodl diszjunkt
eltoltja. Létezik-e nem megszamlalhaté sok paronként diszjunkt eltolt?

. Mekkora az alabbi halmazok szdmossaga

(a) {A: A C N véges halmaz} (f) {z € R: z algebrai szdm}
(b) {A: A C N végtelen halmaz} (¢) {F C[0,1]: F zart}

(¢) {®: ¢ formula a halmazelmélet nyelvén}  (h) C]0,1]

(d) {(zn)nen CZ: (xn)nen konvergens} (i) {f : f derivéltfiggvény}
(€) {(zn)nen : (Vn)(zn € 0,1])} () R[0,1)7

. Mutassuk meg, hogy egy A halmaz pontosan akkor megszdmlalhaté, ha léteznek B és C
halmazok gy, hogy A x A = BUC és B minden vizszintes, C' minden fliggéleges szekcidja
véges!

. Hany lokalis szélsOertéke lehet egy f : R — R folytonos fiiggvénynek?
. Hany kiilonbo6z6 részhalmaza adhaté meg N-nek ugy, hogy

(a
(b

) béarmely kettd diszjunkt

)
(c) béarmely A, B-t kivalasztva koziilik A C B vagy B C A
(d)

)

)

barmely ketté metszete véges

d
(e
(

barmely kettd metszete végtelen, de barmely 3 metszete véges
barmely n metszete végtelen, de barmely n + 1 metszete véges
f

barmely megszamldlhaté sok metszete végtelen, de barmely nem megszamlalhaté met-
szete véges?

. Perfekt halmaznak nevezziik R nemiires, zart, izolalt pont nélkili részhalmazait. Igazoljuk,
hogy egy perfekt halmaz nem megszamldlhatd!
. (B) Adott {(z},)nen : @ € N}, valés szdmsorozatok egy megszamlélhaté csalddja. Létezik-e

olyan (y,)nen sorozat, hogy minden i-re y, >> 2!, azaz lim,_, f/—" =07



