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. Tegyiik fel, hogy A C R megszamlalhaté halmaz. Mutassuk meg, hogy
létezik G < R megszamlalhato (additiv) részcsoport, hogy A C G!

. Legyen H véges 0 — 1 sorozatok egy kezddszeletre zart végtelen csaladja,
azaz, ha ajas...a, € H és m < n akkor aias...a,, € H. Mutassuk
meg, hogy létezik olyan végtelen 0 — 1 sorozat (x,)nen, hogy minden n-re
T1To ...z, € H teljesiil!

. Legyen G = (V, E) nemiires graf. Azt mondjuk, hogy G teljesiti a (x)
tulajdonsdgot, ha minden A, B C V végesre létezik olyan v € G, hogy
minden w € A-ra (v,w) € E és minden z € B-re (v,z2) ¢ E.

(a) Tegyiik fel, hogy G egy (*) tulajdonsagn megszamlalhatoan végtelen
graf. Lassuk be, hogy minden megszamlalhatoan végtelen graf elGall
mint G részgrafjal

(b) Mutassuk meg, hogy ha G és G’ megszamlalhato (x) tulajdonsagi
grafok, akkor G = G'!

(¢) Adjunk példat (x) tulajdonsagi grafral

. Bizonyitsuk be, hogy minden olyan kétszemélyes jatékban, melyben véges
sok lépésen beliil nyer valamely jatékos és mindig véges sok lehetséges
lépés van, valakinek van nyers stratégiaja!

. (2. feladatsor 6. feladat jatéka) Legyen A C [0, 1] adott. I és IT jatsszak
a kovetkezd jatékot: az n-edik 1épésben I mond egy z, szamjegyet, [T
pedig egy y, szamjegyet. Il nyer <= a 0,x1y122y2 - € A. Igazoljuk,
hogy ha I-nek van nyerd stratégiaja, akkor A tartalmaz perfekt halmazt!

. Igazoljuk, hogy R nem &ll el§, mint megszamlalhat6 sok c-nél kisebb szé-
mosségu halmaz unioja!

. Hany paronként diszjunkt perfekt részhalmaza adhaté meg a szamegye-
nesnek?

. (Beadhato) Adott egy F' < C megszamlalhato test. Igazoljuk, hogy létezik
F' > F megszamlalhato algebrailag zart test!



