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. Bizonyitsuk be, hogy minden filter P(N)-en kiterjesztheté ultrafilterré!

. Legyen U ultrafilter N-en. Bizonyitsuk be, hogy tetszdleges Ai,..., A,
particigjara N-nek létezik egyetlen i, hogy A; € U.

. Legyen U ultrafilter N-en. Tekintsiik a kovetkez6 ekvivalenciarelacidt
NVen: f ~g <= {n: f(n) = g(n)} € U. Defindljunk rendezést
Osszeadast, szorzast az ekvivalenciosztalyok halmazan. Vilasszuk ki a
kedvenc formuldnkat, amely (N, +, x, <) nyelvén van felirva és igaz N-ben,
majd igazoljuk, hogy teljesiil a kapott strukturdaban! Igaz-e, hogy a kapott
struktira izomorf N-nel?

. Igazoljuk, hogy létezik egy konvergenciafogalom az Osszes korlatos valds
sorozaton, amely az eredeti kiterjesztése, Osszeadasra és konstanssal vald
szorzésra természetesen viselkedik!

. Bizonyitsuk be, hogy minden jaték szabélyokkal visszavezethetd G(A, X)
tipusi jatékral

. Legyen U egy nemtrivialis ultrafilter N-en. Tekintsiik a kovetkez6 jatékot:
I és II felvaltva neveznek meg 0 < ng < ny; < ng < ... természetes
szamokat. I nyer <= [0,n9) U [n1,n2) U+ € U. Bizonyitsuk be, hogy
egyik jatékosnak sincs nyer6 stratégiajal

. Legyen A C R. Tekintsiik a kovetkezd jatékot: I és II felvéltva mon-
danak egymdsba skatulyazott nemiires Uy D Vy D Uy D ... nyiltakat. IT
nyer < [\U; C A. Igazoljuk, hogy IT-nek pontosan akkor van nyerd
stratégidja, ha A° elsé kategérigju!

. Létezik-e univerzalis Borel halmaz?
. Képvisel6k H halmaza allit fel preferenciasorrendet 3 jelolt kozott. Az

eredmény egy kozos sorrend. Tegyilik fel, hogy a valasztasi rendszer
kielégiti az alabbi feltételeket:

(a) ha mindenki ugyanazt a sorrendet hatarozza meg, akkor az eredmény
is ez
(b) ha X és Y kozti sorrendet senki sem véltoztatja meg, akkor az az

eredményben sem valtozik

Igazoljuk, hogy ha H véges akkor egyetlen ilyen valasztdsi rendszer van!
Bizonyitsuk be, hogy végtelen H-ra ez mar nem igaz!



Megoldatlan feladatok

. Hany kiilonb6z6 részhalmaza adhaté meg N-nek tgy, hogy

+ barmely véges sok metszete végtelen, de barmely végtelen sok metszete
véges

++ béarmely megszamlalhatéan sok metszete végtelen, de barmely nem
megszamlalhatéan sok metszete véges?

. Legyen A = (A,...) tetsz8leges megszdmldlhaté algebrai struktira.
Ekkor ekvivalens:

o Aut(A) nem megszdmlalhato

e minden véges B C A részhalmazra van olyan nemidentikus ¢ €
Aut(A) hogy ¢|p identités

Bizonyitandd, hogy (2) = (1).

. Bizonyitsuk be (feltéve...), hogy van olyan formula, amely és melynek
tagaddsa sem bizonyithatd!

. Igazoljuk, hogy NN folytonosan raképezheté R-re/minden lengyel (teljes,
szeparabilis, metrikus) térre!

. Mekkora lehet egy o-algebra szamossaga? (Lattuk, hogy x™° = k esetén
létezik k szamossagu o-algebra, és, hogy Rg < k < c-re pedig nem.)

. * Bizonyitsuk be minél egyszeriibben, hogy a szamegyenesen megadhatd
¢ sok paronként nem homeomorf perfekt halmaz!



