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. Egy F € P(N) halmaz filter, ha ) ¢ F, minden A,B € F-te ANB e F
ésha A € F és A C B, akkor B € F. Lassuk be, hogy

(a) minden filtert tartalmaz maximalis filter,

(b) egy maximali filterre minden A C N-re A € F vagy N\ A € F teljesiil!

(c) létezik két "lényegesen kiilonb6z6" maximalis filter!
. Mekkora lehet egy Hamel-bazis szamossaga?

. Mutassuk meg, hogy ha A C R megszamléalhato, akkor létezik A-nak nem
megszamlalhatd sok paronként diszjunkt eltoltjal

. Hany kiilonb6z6 megoldéasa van a Va,y € R, f(zy) = f(x)f(y) fiiggvény-
egyenletnek?

. Bizonyitsuk be, hogy az f(z) = 2%, (k € N*) fiiggvény

(a) elall, mint periodikus fiiggvények Osszege,
(b) s6t, mint k + 1 periodikus fliggvény Osszege,

(¢) de nem &ll el mint k periodikus fiiggvény Gsszege!

. Létezik-e R-nek nem megszamlalhato, zart, Q-felett linearisan fiiggetlen
elemekbdl allo részhalmaza?

. Legyen A C R. I és Il a kivetkezs jatékot jatsszak: I mond egy
[ag, bo] intervallumot, erre IT mond egy [a1,b1] C [ao,bo], majd I mond
egy [az,bs] C [a1,b1] intervallumot stb. I nyer, ha ()0_,lan,bs] C A,
egyébként I a gy6ztes. Igazoljuk, hogy II-nek pontosan akkor van nyerd

sz

sem s(ird halmaz unioja)!

. Létezik-e U univerzalis F,, halmaz, azaz R? egy olyan részhalmaza, amely
megszamlalhatd sok zart halmaz unidja, és minden A C R-re, ha A
megszamlalhato sok zart unidja, akkor létezik x, hogy A = U,(= {y :
(z,y) € A})?

. (Beadhato) Igazoljuk, hogy a pozitiv valos szamok halmaza felbonthato
két diszjunkt, nemiires, Osszeadéasra zart részre!



