Halmazelmélet gyakorlat
2015. maércius 26.

1. Adott 13 suly tdgy, hogy barmely 12 felbonthato két azonos Osszsulyi
hatosra. Igaz-e, hogy ekkor mindegyik egyenld siilyd, ha minden suly
racionéalis szam? Mi a helyzet tetszéleges valos silyok esetén?

2. Adjuk meg azon « rendszémokat, amelyek megoldjak az alabbi egyenletet:

(a) a+l=14a« () dw=w-a«
(b) a+w=w+a d) o (w+l)=(w+1) o
3. Bizonyitsuk be, hogy létezik olyan U C P(N) ultrafilter és a,, — 0 sorozat,
hogy minden A € U-ra
S 4, = oo

4. Legyen (A, <) jolrendezett, X pedig tetsz6leges halmaz, valamint L = {f :
f az A halmaz egy kezd@szeletérsl X-be képez} és F': L — X leképezés.
Igazoljuk, hogy létezik olyan f : A — X, hogy minden a € A-ra

F(f|{beA:b<a}) = f(a).

5. Képvisel6k H halmaza allit fel preferenciasorrendet 3 jelolt kozott. Az
eredmény egy kozos sorrend. Tegyiik fel, hogy a valasztasi rendszer
kielégiti az alabbi feltételeket:

(a) ha mindenki ugyanazt a sorrendet hatarozza meg, akkor az eredmény
is ez

(b) ha a képvisel6k gy valtoztatjak meg a sorrendet, hogy az X és Y
kozti sorrendet senkinél sem valtozik, akkor az az eredményben sem
valtozik

Igazoljuk, hogy ha H véges akkor egyetlen ilyen valasztéasi rendszer van!
Bizonyitsuk be, hogy végtelen H-ra ez mér nem igaz!

6. Egy nemtrivialis &4/ C P(N) tekinthet§ végtelen 0-1 sorozatok egy hal-
mazéanak, igy természetesen azonosithato (a 2-es szamrendszerbeli feliras
segitségével) a [0,1] intervallum egy U’ részhalmazéaval. Bizonyitsuk be,
hogy ez a részhalmaz nem mérhetd, valamint azt is, hogy nem Baire tula-

e

jdonségu (azaz nincs olyan V' C R nyilt, melyre U’ A V els6 kategoriaju)!

7. (Beadhato) Mely « rendszamokra teljesiil o + (w + 1) = (w+ 1) + a?



