Matematika alapjai 2 feladatok
2015. szeptember 16.

1. Bizonyitsuk be, hogy {—, =} teljes rendszer!
2. Irjunk fel olyan formulat

(a) a grafelmélet nyelvén, melyet csak egy teljes négyszog teljesit;

(b) a csoportelmélet nyelvén, melyet csak nem Abel csoportok tel-
jesitenek;

(c¢) ahalmazelmélet nyelvén, melynek jelentése, hogy “létezik iires halmaz
és az egyeértelmi”;

3. Melyik teljesiil az alabbiak koziil?

(a) R = (3x)

(b) C = (Fz)(=

(¢) R (3x)

(d) R = (vy)

(e) Kn b= (Fy)(Va)(((z # y) A —E(z,y)) = E(y,x))

4. Tegyiik fel, hogy egy (V, E) graf teljesiti az alabbi tulajdonsagot: minden
A, B C V diszjunkt végesre létezik olyan v € GG, hogy minden w € A-ra
E(v,w) és minden z € B-re —E(v, 2).

(a) Lassuk be, hogy egy ilyen graf sziikségképp végtelen!

(b) Igazoljuk, hogy egy, ezt a tulajdonsigot teljesité graf minden
megszamlalhatéan végtelen gréafot tartalmaz!

(¢) Adjunk példat ilyen grafra!

5. Lassuk be, hogy o« — S F = — —a kovetkeztetési szabaly teljesiil
(hasznélva a méar ismert allitdsokat)!

6. Irjuk fel az alabbi allitasokat a rendezett halmazok nyelvén:

e nincsenek szomszédos elemek;
e nincs legnagyobb vagy legkisebb elem;
Mutassuk meg, hogy egy megszamlalhatéan végtelen rendezett halmaz

pontosan akkor allithaté rendezéstarto bijekcioba a (Q, <)-bel, ha teljesiti
a fenti tulajdonsagokat!



