Matematika alapjai 2 feladatok
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. Irjunk fel tetszéleges nyelven olyan formulat az z,y valtozokkal, mely tar-
talmazza a (3z), (Jy) kvantorokat, mégis, mindkét valtozo szabad!

. Vezessiik le a Peano-axiomakbol, hogy

(a) minden z-re 0-z = 0, (c) Vo)(Vy)(z+y=y+z),
(b) minden z-re S(S(S(z))) # =, (d) minden a-re z + 1 = S(z).

. Vezessiik le az MP, (1)-(3) kovetkeztetési szabalyokkal, hogy ha I' F o —
(8 — ) akkor I'F 8 — (a0 — 7).

. Vezessiik le az elsérendii levezetési szabalyokat hasznalva (MP,GEN, (1)-
(5)), hogy (Vz)(vy)o & (Vy) (V)¢

. Hasznalva a teljességi tételt lassuk be, hogy I' elméletre és ¢, ¢ formulakra
ha T'F ¢ — ¢ akkor T'{¢} F 9.

. A kompaktsagi és teljességi tételek segitségével bizonyitsuk be, hogy ha egy
I" elméletnek minden n természetes szdmra van legaldbb n elemii modellje,
akkor van végtelen modellje is!

. Igazoljuk, hogy nem irhat6 fel egy elsérendii formulaval a grafelmélet
nyelvén az, hogy a graf véges!



