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1. Adott egy szélloda végtelen sok szobaval, természetes szamokkal sza-
mozva. Mindegyik szoba egy agyas, és mindegyikben lakik egy vendég.
Erkezik a) 1 b) megszamlalhatoan végtelen sok ¢) megszamlalhatoan
végtelen sok busszal, mindegyikben megszamlalhatéan végtelen sok 1j
vendég. Hogyan tudjuk ket elhelyezni?

2. Igazoljuk, hogy az alabbi halmazok megszamlalhatoak!

(a) megszamlalhato sok megszamlalhato halmaz egyesitése
(b) N véges részhalmazainak halmaza

(c) az olyan végtelen 0 — 1 sorozatok halmaza, melyek egy id6 utan kons-
tansak

(d) {ACN:(3n)(Vm>n)(me A)}
(e) paronként diszjunkt nyilt intervallumok tetszéleges rendszere
(f) egy monoton f : R — R fiiggvény szakadasi pontjainak halmaza
3. Egy robotbolha ugral a sik egész koordin&taji pontjain, minden lépesben

kévetve programjat. Mi mindegyik 1épés utan egy pontra csaphatunk le.
Elkaphatjuk-e a bolhat, ha tudjuk, hogy a programja

(a) szerint minden lépésben egyet ugrik fel, le, jobbra vagy balra (mindig
ugyanabba az iranyba)?

(b) szerint minden lépesben valahanyat ugrik fel, le, jobbra vagy balra
(mindig ugyanabba az iranyba, ugyanakkorat)?

(c) egy egész egylitthatos polinom grafikonjanak egész pontjai?

(d) tetszoleges leprogramozhato algoritmus?

4. Igazoljuk, hogy nem megszamlalhatoak!
(a
(b

(c
(d

a végtelen 0-1 sorozatok halmaza
N tetsz6leges részhalmazainak halmaza

a folytonos fliggvények halmaza

— — —

a transzcendens szamok halmaza

5. Legyen {f, : n € N} fliggvények egy csaladja, f, : N — N. Igaz-e, hogy
létezik olyan g : N — N, amely mindegyik f,-t egy id§ utan ’tulnévi’, azaz
(Vn € N)(3m € N)(Vk = m)(fn(k) < g(k))?

6. Hany paronként diszjunkt 'T’ betii irhatd a szamegyenesre?



