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. (Orai feladat) Mutassuk meg, hogy minden zart és minden nyilt halmaz
F,!

. (Orai feladat) Igazoljuk, hogy minden F, halmaz vagy megszamlalhato
vagy kontinuum szamossagu!

. Legyen f : R — R folytonos fliggvény és A C R halmaz. Mely allitasok
igazak, és melyek hamisak az alabbiak koziil

(a) ha A nyilt, akkor f~1(A) is nyilt

(b) ha A zart, akkor f~1(A) is zért

(c) ha A kompakt, akkor f~1(A) is kompakt

(d
(e
(f
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ha A F,, akkor f~1(A) is F,

ha A zart, akkor f(A) is zart

ha A kompakt, akkor f(A) is kompakt
ha A nyilt, akkor f(A) F,?

)
)
)
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. Legyen P =

{z € [0,1] :  2-es szamrendszerbeli alakjanak paratlanadik jegyei 0-k}.

Igazoljuk, hogy P perfekt!

. Mutassuk meg, hogy egy A C R”™ halmazra az alabbi allitasok ekvi-
valensek:

(a) A kompakt (azaz A korlatos és zart)

(b) minden A-beli sorozatnak van A-beli ponthoz tart6 részsorozata

(¢) A minden nyilt halmazokkal valo fedésebdl kivalaszthato véges fedés
. Legyen A C R", az « € A pontot az A halmaz kondenzdcios pontjinak
nevezziik, ha az x pont minden kornyezete A-t nem megszamlalhato sok
pontban metszi. Ha A C R, az x € A pontot az A halmaz kétoldali

kondenzdcids pontjinak nevezziik, ha minden ¢ > 0-ra AN [z,z + ¢) és
AN (z — e, z] nem megszamlalhatoak. Bizonyitsuk be, hogy egy

(a) A C R™ halmaz megszamlalhato kivétellel minden pontja A konden-
zacios pontja
(b) A C R halmaz megszamlalhato kivétellel minden pontja A kétoldali

kondenzacios pont!

- Igazoljuk, hogy megadhato kontinuum sok péronként diszjunkt nemiires
perfekt halmaz a szamegyenesen! (Otlet: hasznaljuk fel a 4. feladatot)



