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. Mutassunk példat olyan f : R — R fiiggvényre, amely nem folytonos, de
minden ¢ € R-re az {z : f(z) < c}(= f~1((—o0,¢))) halmaz nyilt!

. (Orai feladat) Igazoljuk, hogy az
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halmaz Fs.

. (Orai feladat) Adott folytonos fiiggvények egy sorozata (fy)nen. Hataroz-
zuk meg, hogy milyen tipustak a

(a) {z: fn(z) = 0}
(b) {z: fulz) = oo}
(¢) {z: fn(z) konvergens } halmazok!

. Igazoljuk, hogy az 1. feladatban leirt tulajdonsag ekvivalens azzal, hogy
minden z-re

limsup f(y) < f(a).
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. Tegyiik fel, hogy f, — g pontonként és minden n-re f, folytonos. Lassuk
be, hogy az {z : g(x) < ¢} és a {z : g(x) > ¢} alaka halmazok F,-k!
Mutassuk meg, hogy minden U nyiltra f~(U) is F,.

. Elgall-e a Dirichlet-fliggvény, mint folytonos filiggvények pontonkénti
limesze?

Beadhato feladatok a régebbi feladatsorokrol

. Mutassuk meg, hogy egy A C R”™ halmazra az alabbi allitasok ekvi-
valensek:

(a) A kompakt (azaz A korlatos és zart)

(b) minden A-beli sorozatnak van A-beli ponthoz tart6 részsorozata

(¢) A minden nyilt halmazokkal valo fedésebdl kivalaszthato véges fedés

. Konstrualjunk olyan stirt halmazt R2-ben, amelynek semelyik harom pon-
tja sincs egy egyenesen!

. Igazoljuk, hogy megadhaté kontinuum sok péaronként diszjunkt nemiires
perfekt halmaz a szamegyenesen!



