Valés fliggvénytan gyakorlat
2015. maércius 18.

. (Orai feladat) Igazoljuk, hogy P(X) (algebrai) gytirt a szimmetrikus dif-
ferencia, mint Gsszeadas és a metszet, mint szorzas miveltekre nézve!

. (Orai feladat) Mutassuk meg, hogy A C P(X) akkor és csak akkor hal-
mazgytri, ha a fenti gytird (algebrai értelemben vett) részgytirtje!

. (Orai feladat) Konstrualjunk olyan fiiggvényt, amelyre minden ¢ > 0-ra
lim,, o f(en) = 0, de nem igaz hogy x — oo esetén f(x) — 0.

. Bizonyitsuk be, hogy tetsz6leges A1, ..., A, halmazokra x € A; A Ay A
- A A, pontosan akkor teljesiil, ha x az Aj,..., A, halmazok koziil
pératlan soknak eleme!

. Tegyiik fel, hogy az A halmazgytiriiben nincs végtelen sok paronként disz-
junkt nemiires halmaz. Bizonyitsuk be, hogy A-nak csak véges sok eleme
van.

. Legyen {I,, : n € NT} a racionalis végpontt nyilt intervallumok egy fel-
soroldsa és ha x € C' legyen

K(z) = {n € NT : 2 hdrmas szamrendszerbeli n-edik jegye 2}

valamint

U=A{(z,y):ze€Cyc U L.}
neK (x)

Igazoljuk, hogy minden

(a) V C R nyiltra létezik z, hogy {y : (z,y) e U} = V!
(b) U egy F, halmaz!
(c) létezik U C R? nyilt halmaz is ezzel a tulajdonsiggal!

Beadhato feladatok

. Bizonyitsuk be, hogy ha f : R — R folytonos, és H € G5, akkor f~1(H)
is G(;U.

. Legyen A C R. I és Il a kovetkezs jatékot jatsszak: I mond egy
[ag, bo] intervallumot, erre IT mond egy [a1,b1] C [ao,bo], majd I mond
egy [az,ba] C [a1,b1] intervallumot stb. I nyer, ha ()0 lan,bs] C A,

egyébként Il a gybztes. Igazoljuk, hogy, ha A els¢ kategoriaju, akkor
II-nek van nyerd stratégiajal



