Valés fliggvénytan gyakorlat
2015. maércius 25.

. Legyen f : R — R fiiggvény. Igaz-e, hogy ha minden x pont f lokalis
széls6értékhelye, akkor f konstans? Mi a helyzet, ha f folytonos?

. Mutassunk példat olyan f fiiggvényre, amely nem derivaltfiiggvény és
olyanra is melynek derivaltja nem folytonos!

. Bizonyitsuk be, hogy ha egy f : R — R filiggvény minden pontban jobb-
rol vagy balrol folytonos, akkor legfeljebb megszamlalhatoan sok szakadéasi
pontja lehet!

. Mutassunk példat olyan f : R — R monoton fliggvényre amelynek épp a
racionéalis szamokban van szakadési pontja!

. Igazoljuk, hogy minden F' C R zart halmazra létezik egy olyan f : R — R
fliggvény, amelynek éppen F' pontjaiban van szakadésa!

. Mutasszuk meg, hogy ha A C R nem megszamlalhato halmaz, akkor van
olyan a € R, hogy (—o00,a) N A és (a,00) N A is nem megszamlalhato!

. Mutassuk meg, hogy egy A C R halmaz pontosan akkor megszamlalhato,
ha léteznek B, C' C R? halmazok tigy, hogy A x A = BUC és B minden
vizszintes, C' minden fiigg6leges szekicoja véges!

. Lassuk be, hogy van olyan f : R — R fiiggvény, amely minden y € R
értéket egy siirti halmazon vesz fel!

. Bizonyitsuk be, hogy hogy minden f fliggvényre legfeljebb megszamlal-
hatéan sok pont kivételével minden x¢ € R pontban D_ f(z) < DT f(xz)
s Dy fzo) < D_ f(wo)!

Beadhato feladatok

. Mutassunk példat olyan folytonos f : R — R fiiggvényre, amely egyetlen
intervallumon sem konstans 0, de a 0 értéket egy ¢ szamosségi halmazon
veszi fel!

. Igazoljuk, hogy egy feliilrél félig folytonos fliggvénynek megszamlalhatéan
sok szakadési pontja lehet!



