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. (Orai feladat) Legyen f a kovetkezéképp definidlva: ha 2 =

0,a1a2a3a4 ... |3 € C, akkor legyen f(z) = 0,a2a1a4a3...|3. Lassuk be,
hogy

(a) f folytonos C-n,

(b) f a C egyetlen porcidjan sem monoton,

(c) ha f-et kiterjesztjiik [0, 1]-re gy, hogy C kiegeszit$ intervallumain
linearis legyen, akkor f folytonos lesz [0, 1]-en!

. Igazoljuk, hogy 1-Lipschitz fliggvények pontonkénti limesze 1-Lipschitz.

Mutassunk példat arra, hogy (tetszsleges konstanst) Lipschitz fliggvények
pontonkénti limesze nem feltétleniil Lipschitz!

Legyen H C R és f: H — R Lipschitz fliggvény. Bizonyitsuk be, hogy

(a) f kiterjeszthets H-ra Lipschitz fiiggvénnyé (azaz tgy, hogy a kapott
fiiggvény még minidg Lipschitz legyen)

(b) ha H zart, akkor f kiterjeszthet§ R-re Lipschitz fliggvénnyé!

. Legyen o, L € R. Egy f: H — R fiiggvényt («, L)-Holdernek neveziink,

ha minden z,y € H-ra teljesiil az

|f(x) = f(y)| < Llz —y[*
egyenlGtlenség.

(a) Lassuk be, hogy ha 0 < «, akkor minden (a, L)-Holder fiiggvény
folytonos!

(b) Melyek az (2,1)-Holder fiiggvények?
(c) Mutassunk példat olyan (4,1)-Hélder fiiggvényre, amely nem Lips-
chitz!

Igazoljuk, hogy ha egy H C R halmaz F, és Gg, akkor barmely nemiires
F zart halmazra létezik olyan porcidja F-nek, amely része H-nak vagy
diszjunkt téle!

Beadhato feladatok

Mutassuk meg, hogy létezik olyan monoton fiiggvény, amelynek épp a
racionéalis szamokban vannak szakadasi pontjai!



